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Algunos tipos de limites de funciones.
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Funciones racionales.
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Funciones irracionales.
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Algunos ejemplos de funciones racionales con parametros.
Halla el valor que ha de tomar m para que:
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Determina el valor de k para que:
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Calcula a y b, nimeros reales, de manera que se cumpla:
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Algunas funciones racionales con valores absolutos.
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5. Funciones exponenciales.

1 -1 2 2 2\ I==3
i LT exp@—1) limy o1 — 2)2 lim (2%
a—11—exp(z —1) z—=3\ z+5
221
20+ 5 2@ a4l 1
L (295 - 6) Hite—droc 57T 3 7035 1

6. Funciones logaritmicas.
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7. Funciones trigonométricas.
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8. Algunos ejercicios sobre continuidad de funciones.

8.1. Estudia la continuidad de las siguientes funciones:

fl@)=2% =5z +4 ; g(z)= |z2—éw+6\; h(z) = s
. e — : s T
i(r) = 1. j(x) = x - cos (5) ; l(z) = \z\tz




8.2. Halla m para que la funcién f sea continua en R:

r+m—1

f::va(x)={§'2+’”

st x<—1

zc—mzr—3 st x>-1

8.3. Determina m, ntimero real, para que la funcién siguiente sean continua en
todo R:

eme st r<=1
f(l‘) = {2I2+(m1)zm .
T s1T x> 1

8.4. Estudia la continuidad de la funcién

—X
f<x):1n(m—2)-(x—5)
8.5. Halla el valor de a para que la funcién f sea continua en a:

B3—z| si z>a

r+4 st rx<=a

i sio -

8.6. Dada la funcién f, definida por f(zr) = £=%, determina:

sin(mzx)?

8.6.1. Su dominio.

8.6.2. Definir f(0) y f(1) de modo que f sea continua en el intervalo [0, 1].

8.7. Hallar ¢ y b de modo que la funcién f sea continua en todo R:

sin(rz) +a st x<=-1
fl@)=<axr+b si —1l<xz<=0
22 +2 st x>0

9. Breve descripcion de los ejemplos propuestos.

9.1. En la seccionl se trabaja basicamente con la descomposiciéon factorial de un

polinomio para resolver las indeterminaciones del tipo 8 e X — X.

9.2. En la secciéon 2 aparecen casos del tipo % y del tipo %, que se resuelven, bien
mediante la identidad notable

(a+b)-(a—0b)=a*—b
bien mediante la identidad

(a>*+a-b+0%)-(a—b)=da® -V’



9.3.
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(2-2°)/(2-Expllog(x+7)/3) ——
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Figure 2: Raices2

También es posible realizar un cambio de variable o sustituciéon que racional-
ice la funcién y permita resolver el problema como en la seccién 1. Asi, por

T
. . 31 . .
ejemplo, en el caso lim, .3 %, mediante el cambio I = t2, y en el caso de
lim, ., ;*72, mediante la sustitucién z+7 = °. Para los dos ejemplos citados

podemos apollarnos en los graficos de las funciones en un entorno del punto
donde se calcula el limite:

sqri(x/3)-1)/(x**2°6"x+9)

-1 0 1 2 3 4 5

Figure 1: Raicesl

En la seccién 4 se trabaja con los mismos tipos de indeterminaciones pero,
ademaés, se incluye la funcién valor absoluto que trabaja de la forma:

T st x>=0
|z| = .
—xr st x<0



9.4.

9.5.

; las gréaficas de dos de esas funciones son las que se exponen a continuacién:

(*2+3"x)/abs(x)  + abs(x-2)/(x*"2-4) ——

. L L
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(a) Absolutol (b) Absoluto2

Figure 3: Valor Absoluto

En la seccién 6 se aborda la indeterminacién 0- «, con ayuda del niimero e
que sabemos es el utilizado en la resolucién de las indeterminaciones de la
forma 1*expresada como a continuacién se indica:

lim 1+ —)
Fl@)—ox ( f(z)

ademas de necesitar las propiedades de la funcién logaritmica

Ina+Inb =In(a.b)
Ina—Inb =In¢

k-Inm = lnmF

se incluye a continuacién la grafica de una de las funciones:
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(x**2-47%+3)/log(x**2-8) ——
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Figure 4: Funcion logaritmica

Exponemos a continuacién la grafica de una funcién trigonométrica de las
incluidas en la seccién 6, y la grafica de la funcién contenida en la subsesiéon
4:



XCos(pifx) ——

log(x/((x-2)"(x-5)) ——

(a) Funcion trigonometrica

(b) Funcion Logaritmica

Figure 5: Funcién trigonométrica y Funcién logaritmica



